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CLASA a XII-a

Problema 1. Fie S suma elementelor inversabile ale unui inel finit.
Aratati ca S? = S sau S? = 0.

Problema 2. Fie G un grup cu proprietatea ca daca a,b € G si
a’b = ba?, atunci ab = ba.

(i) Daca G are 2" elemente, aratati ca G este abelian.
(ii) Dati un exemplu de grup neabelian care are proprietatea din enunt.

Gazeta Matematica

Problema 3. Fie a < ¢ < b trei numere reale si f : [a,b] — R o functie
continua in c. Aratati ca daca f are primitive pe fiecare dintre intervalele
[a,c) si (c,b], atunci f are primitive pe intervalul [a, b].

Problema 4. Fie f:[0,1] — R o functie derivabila, astfel incat
1

£(0) = f(1), / f(x)dz =0si f'(x) # 1, oricare ar i z € [0, 1].
0

(i) Demonstrati ca functia g : [0,1] — R data prin g(z) = f(x) — = este
strict descrescatoare.

(ii) Aratati ca pentru orice numar intreg n > 1 avem

> ()

k=0

Timp de lucru 8 ore. Se acordad in plus 30 de minute pentru intrebari.
Fiecare problema este notata cu 7 puncte.



